РОЛЬ ПРОФЕССОРА ВЕЙЕРШТРАОСА ВЪ СОВРЕМЕННОМЪ 
РАЗВИТІИ МАТЕМАТИКИ, . 


(Р'ъчь, читанная въ засЪдани Физико-математической секціи Общества Есте- 
ствоиспытателей при Казанекомъ университетв 13 октября 1885 г. про. А. В. 
Васильевым). 


Главная характеристическая особенность, которою отличается ма- 
тематическій анализъ настоящаго столћтія отъ анализа ХҮШ сто- 
ля, есть безспорно та роль, которую играютъ въ современномъ 
анализ комплексное число, комплексная перемвнная. Въ ХҮШ вЪкъ 
еще смотрфли на комплексное число, какъ на символъ, съ кото- 
рымъ невозможно строго оперировать; смотрфли на результаты, ло- 


1 
добные равенству = лаф какъ на курьезъ, не имъющій 


ни малйшаго значенія и только свидфтельствующий о томъ, какъ 
осторожно нужно обращаться съ мнимыми числами. 

Какую противоположную картину представляетъ анализъ ХІХ вћъка! 
На порог новаго вЪка (1799 г.) въ первомъ точномъ доказатель- 
ствЪ, данномъ теоремъ о существованіи корня для всякаго алге- 
браическаго уравненія, ‹ргіпсерѕ шаШешайсогию» Гаусеъ кладетъ 
въ основаніе доказательства геометрическое представлеше комплек - 
сныхъ чиселъ 1). Въ 1806 г. Аргандъ *) излагаетъ систематически 
и независимо отъ Гаусса ту-же идею. Наконецъ, въ письм Гаусса 
къ Бесселю отъ 18 декабря 1811 г. мы находимъ у Гаусса осно- 
ванія новъйшей теорм функцій отъ комплекеныхъ чиселъ, н%- 
сколько позже опять также независимо отъ Гаусса созданной Коши. 
Въ этомъ замфчательномь для Исторіи математики въ ХІХ столћтіи 
письм Гауссъ возстаетъь противъ взгляда математиковъ на ком - 
плексныя числа, какъ на ненужный наростъ (Оеђегђеіп). По ми%- 
нію Гаусса, напротивъ, «мнимыя величины а -|-55 должны пользо- 
ваться въ царетвъ величинъ равными правами съ вещественными, 
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тъмъ болЪе, что ръчь идетъ не о практической пользЪ, но объ Ана- 
лизЪ, какъ о самостоятельной наукЪ. Эта наука можетъ только 
потерять въ порядкъ и закругленности отъ оттЪсненія на задній 
планъ фиктивныхъ (бпсігм(е) чиселъ и принуждена будетъ въ та- 
комъ случаЪ на каждомъ шагу придавать общимъ истинамъ тягост- 
выя ограниченя ?)». 

Въ этомъ-же письм%ъ Гауссъ даетъ опред лен!е комплекснаго инте- 
грала и высказываетъ теорему 0 независимости такого интеграла 
отъ пути интегрированія при услови, что подъ-интегральная функ- 
ція между двума путями не обращается въ безконечность. Эта те- 
орема носитъ названіе теоремы Коши, такъ какъ она была въ пер- 
вый разъ опубликована французскимъ математикомъ въ 1825 г. *), 
когда письмо Гаусса отъ 1811 г. было скрыто въ архив Бесселя. 

Въ цитированныхъ мною мЪФетахъ письма Гаусса въ опредълен- 
ныхъ и ясныхь словахъ высказана та основная мысль, которая 
служить руководящею нитью въ большей части трудовъ ХІХ вЪка 
по Математическому ‘Анализу. 

Гаусеъ, Абель и Якоби, вводя мнимыя величины въ теорію эллип- 
тическихъ функцій, раскрываютъ замфчательное свойство двоякой 
періодичности и, пользуясь имъ, даютъ аналитическя выраженія 
эллиптическихь функцій, Благодаря введепію тфхъ-же мнимыхъ ве- 
личинъ, Коши вноситъ необычайную простоту и стройность въ те- 
орію рядовъ. даетъ массу новыхъ опредћъленныхъ интеграловъ и вы- 
водитъ почти, ве старые, полагаетъ основане точной теор инте- 
грировавія дифференціальныхъ уравненій помощью рядовъ, даетъ 
теоремы, служащія. для вычисленія мнимыхъ корней уравненія и 
вещественныхь системы двухъ. совокупныхъ . уравненій.. С'ь той-же 
точки зрЪнія Шоизе изучаеть алгебраическія функціи, Риманнъ си- 
стематизируетъ теорію Абелевыхъ фупкцій, наконець на нашихъ 
глазахъ Фуксъ и Пуанкаре съ необычайнымь успвхомъ двигаютъ 
впередъ теорію интегрированія линейпыхъ дифференщальныхь урав- 
пеній и дарятъ Анализу обширную область новыхъ функцій. 

Таковы многоразличные услъли, которыми обязанъ Анализъ вве- 
денію комплексной перемфнной въ качеств новаго орудія изелЪдо- 
вапій. 

Въ истори науки постоянно повторяются примфры пользованія 
новымь изобрЪтеннымъ орудемъ или примъненія новой идеи во 
већЪхъ направленіяхъ раньше, чЬмъ создана точная теорія орудія, 
или строго опредълены тъ предълы, въ которыхь можеть быть при- 
мнима извЪствая идея. Это увлеченіе идеею или гипотезою имћетъ 
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«вою хорошую сторону; оно обыкновенно вызываетъ такое количе- 
«тво работь, какого никогда не вызвалъ-бы м®рный и осторожный 
ходъ развитія, не забЪгающй впередъ прежде, чВмъ сглажены већ 
трудности пути назади. Примфры, подтверждающіе сказанное, на 
каждомъ шагу: возьмите увлеченія идеею Дарвина о борьбЪ за су- 
ществованіе, увлеченія идеею Спенсера и Шеффле объ аналогіи 
общества и животнаго организма. Приходить время, и къ подоб- 
пымъ идеямъ начинають относиться съ большею осторожностью; но 
тъмъ не менфе какъ должна быть всегда благодарна наука этимъ 
блестящимъ идеямъ и гипотезамъ, которыя заставляли работать, 
собирать, систематизировать факты именно благодаря своему блеску, 
сильно дЪйствующему на впечатлительные умы. 

То же самое повторялось не разъ и въ Истори математики. Мощ- 
ное содЪйстые, оказанное Анализомъ безконечно-малыхъ созданию 
«истемы міра и теоріи вещества, шли рука объ руку съ самымъ не- 
яенымь представденіемъ о природЪ того орудія, которымъ рабо- 
тали: безконечно-малаго. Даже Эйлеръ въ своемь Дифференціаль- 
номъ Исчислени пишетъ: «(иаегемй егхо дий ЗИ диап аз іпйіпіќе 
рагуа іп Ма ез1, гезроп4етиз ваш ‘еззе геуега = О». 

То-же самое обстоятельство повторилось и въ теоріи функцій отъ 
комплексной перемфнной. Подробности этой теорш, ея важныя при- 
ложенія, были разработаны, когда основанія самой теоріи предетав- 
лялись еще неясными и неопредъленными. На вопросъ, что такое 
функція отъ комплекснаго числа 2: -|- уі, отвЪты давались различ- 
ные. Только подъ конецъ своей жизни Коши отвЪчаль опредћленно: 
«всякая величина м -- іо, гдЪ м и суть функши отъ хи у», и 
придавалъ элитеть моноенныхь тъмъ изъ нихъ, которыя для каж- 
даго значенія перемфиной 2 -- йу имфютъ производную, независи- 

ду °) 
мую отъ величины — °. 
45 

Риманнъ, умь котораго отличался тъмъ философскимъ направле- 
ніемъ, котораго недоставало Коши, Риманнъ, получившій притомъ 
математическое образоваше въ Гёттингенской школъ Гаусса, съ са- 
маго начала своей краткой, но блестящей, научной карьеры задался 
цфлью положить «основаня для общей теоріи функцій комплексной 
перемфнной». Такое именно заглавіе носить его докторская диссер- 
тація, представленная Гёттингенскому философскому факультету въ 
1851 г. *). На этой работь вполнЪ отразилось вліяніе той школы, 
въ которой учился Риманнъ. Гауссъ, какъ видно изъ цитирован- 
наго выше письма, съ присущею ему ясностью созналъ необходи- 

15* 
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мость изложеня Анализа, какъ самостоятельной науки, логически 
развивающей свои понятія изъ своей собственной сущности. Но въ 
то же время Гаусесъ быль гдубокій геометръ, и его философов умъ 
влекъ его и къ отвлеченнымь вопросамъ о пространств, и къ са- 
мостоятельной работ для расширенія нашихъ знаній объ окружа- 
ющемъ насъ мір, къ созданію новыхъ вЪтвей математической фи- 
зики (земной магнитизмъ ). Вліяніе Гаусса въ этихъ направаеняхъ, 
вліяніе Леженъ-Дирихле, которому такъ много обязана теорія по- 
тенціала, не могло не отразиться на Риманнъ. Ф. Ќлейнъ высказы- 
ваетъ въ своей интересной книгЪ: «Перег Веташтз Тһеогів (дег 
аісергаіѕеһеп Еипеќіопеп» мысль, что соображенія, почерпнутыя изъ 
гидродинамики, и послужили главною основою теорш Риманна. И 
ДЪйствительно, въ оеновъ теоріи Риманна лежить уравнеше логарие - 


$ 0и 
мическаго потенціала: доа Е дуй = 0. Имъ пользуется Риманнъ 


для самаго опредъленія функщи отъ комплексной перемфнной. Имъ 
и такъ называемымъ принципомъ Дирихле пользуется Риманнъ для 
вывода свойствъ функціи отъ комплексной перемънной. Основанія, 
положенныя такимъ образомъ Риманномъ для теори функцій отъ 
комплексной перемфиной, не отличаются элементарностью; притомъ 
вопросъ объ условіяхъ примфнешя принципа Дирихле — вопросъ 
трудный и до сихъ поръ еще не вполнъ выясненный въ наук%. 

Теорія функцій отъ комплексной перем нной не имъла таким 
образомъ и послЪ Риманна простыхъ и элементарныхъ основаній. 
Дать такія основашя теор функцій, а елБдовательно и всему 
Анализу— такова была цфль, которую преслъдовалъ въ теченіе своей 
ученой дЪятельности одинъ изъ старЪйшихъ и знаменитъйшихъ 
современныхъ математиковъ Европы — профессоръ Вейерштрасеъ 
семидесяти - лътнюю годовщину дня рожденія котораго готовится 
праздновать 31 октября н. с. вея математическая Германія при 
несомиЪнномъ сочуветвіп веЪхъ, кому дороги сть математи: 
ческой науки. 

Первыя ученыя работы проф. Вейерштрасса, поручений; по- 
добно знаменитымъ математикамь ХҮП столътія Ферма и Лопи- 
талю, первоначально юридическое образоваше, были посвящены те- 
ор абелевыхъ и эллиптическихъ функцій. Въ теорію этихъ функцій 
Вейерштрассъ ввелъ новый элементъ; вмъсто Якобіввыхъ функцій 
тета онъ основалъ какъ теорію эллиптическихъ, такъ и теорію 
абелевыхъ функцій на изученіи функцій, представляющихся абео- 
лютно сходящимися степенными строками для веъхъ значеній аргу- 
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мента. Въ тћеной связи съ этимь первымъ результатомъ, опубли- 
кованнымъ въ мемуарЪ: «Тһеогіе бег Афе]зевен РипеНонеп» (Огее'ѕ 
ог. Ва. 51) 7) и сразу выдвинувшимъ Вейерштрасса въ первый 
рядъ между современными математиками, находится созданная Вей- 
ерштрассомъ теорія аналитическихь функцій. 

Исходнымъ пунктомъ въ этой теорш служитъ абсолютно-сходя- 
щаяся степенная строка (Роѓеплгеіће). Если строка сходима для 
везхь значеній комплексной перемЪпной, то она предетавляетъ со- 
бою аналитическую функцію, имЪющую характеръ цфлой; если-же 
строка сходима только внутри извфетнаго круга съ центромъ а, то 
она представляеть собою одинъ элементъ аналитической функцій 
(Еипеііопепеіетеві) Г (2, а). Для каждой точки в, лежащей внутри 
круга сходимости, могуть быть вычислены значенія функціи и веБхъ 
ея производныхъ и сл довательно` по теоремъ Тайлора можеть быть 
выведена другая степенная строка, кругъ сходимости которой бу- 
детъ выходить за предфлы перваго. Эта новая степенная строка, 
новый элементь функцій, называется продолжешемъ (Рогёзе ип.) 
перваго и обозначается / (2, а, 6). Ясно, что изъ одного элемента 
Г (2, а) могуть быть выведены строки, подобныя / (2, а, В) въ 
безкопечномъ числЪ; изъ каждой изъ этихъ строхь—новыя строки 
въ безконечно-большемъ числВ Г (2, а, 6, с) ит. д. 

Совокупность већхъ этихъ строкъ, већъхъ элементовъ, получаю- 
щихся продолженіемъ изъ одного первоначальнаго или основнаго и 
«оставляеть аналитическую функцію. . 

Изъ этого краткаго указанія *) видно, какъ ясно и просто осно- 
ваніе теоріи функцій Вейерштрасса. Вмъето опредъленй функцій 
общихъ и неопредфленныхъ, Вейерштрассъ выходитъ изъ степелной 
строки, представляющей обобщеніе цълаго полинома; для него только 
тогда функція можетъ быть предметомъ изучешя въ Анализ —ана- 
литическою функціею, когда опа можеть быть представлена подъ 
видомъ степенной строки, мЪняющей впрочемъ коеффищенты при 
измћненін значеній перемЪнной. 

Въ этомъ отношени Вейерштрассъ является прямымъ послЪдо- 
вателемь Лагранжа. Безсмертный авторъ «Тіёогіе 4ез Гопсйопз апа- 
Туіідлев> сдЪлаль попытку, основавъ весь анализъ на теоріи разло- 
женя функцій въ строки, привести его такимъ образомъ къ алге- 
браяческому Анализу конечныхъ количествъ; но теорм Лагранжа 
не достаеть общности и строгости, такъ какъ овъ разематривалъ 
только строки, расположенныя по степенамъ вещественной перемЪн- 
ной и не обращалъ должнаго внимашя на условія сходимости. Для 
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Вейерштрасса— основаніе теорш функцій также степенная строка, 
но эта строка должна быть сходящаяся и потому имћетъ значеніе 
только въ извфотномъ круг сходимости. Вейерштрассу удалось та- 
кимъ образомь точно и ясно обосновать теорію функцій отъ ком- 
плекеной перемфнной, блестяще успъхи которой кладуть рЪзкій 
отпечатокъ на всю современную математику. Ему удалось создать 
теорію, которая своею осязательностью и простотою рЪзко отли- 
чается отъ теорій Риманна и Коши, освованныхъ или на опред%- 
леніи функцій, неуловимомъ по своей общности или ла уравненіи 
съ частными производными, отчасти даже (какъ у Риманна) на сс- 
ображеніяхъ, почерпнутыхъ изъ геометрии положенія. Ему удалось 
такимъ образомъ на дълф систематически оправдать мысль Гаусса 
о самостоятельности Анализа, какъ науки. 


(Окончаніе слљдуетљ). 
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изложеніе взглядовъ Коши въ разныя эпохи на комплекеныя числа и ихъ Функціи 
можно найти у Сазогай: Теогіса ПеПе Ѓапліопі 01 уама И сотріеѕве. р. 64—72. 

6) бтип@асетп йг еше аПсетшеіпе Тһеогіе Пег Ғипейолеп еіпег уегёпйег- 
Иерей сотріехеп бтбззе (Іаасцга1йіѕѕветайоп. бӧііпсеп. 1851). (\Уегке р. 1)- 

7) См. также Вейгас хаг Тһеогіе 4ег АреГвећеп ЕиреНопеп. Вгаппзђеге 1849. 

7л 'Тһеогіе 4ег АЪеГзейев Еопеііопеп, СгеПе’з Ј. Ва. 47. 

$) Желающихъ болъе подробно ознакомиться съ теоріею аналитическихъ 
Функцій Вейерштрасса отеылаемъ къ изложенію ея, едъланному про. Пинкерле 
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(Ріпеһет1е) въ біогпаје 4 таќһетаќісће, уо1. ХУШ. —Ѕассіо @ ципа іоігойа- 
тіопе аПа беогіа 1еПе Ѓипгіопі апаШиеве весопіо і ргіпеіріі йе] ргоѓ. С. Меі- 
егвітавв. “ 

См. также. КацѕепБегсег. Тһеогіе 4ег еіпйеціісеп регіо(іѕвећеп ЕҒапеёіо- 
пеп. 1884. 


ДВЯТЕЛЬНОСТЬ РУООКИХЪ УЧЕНЫХЪ ОБЩЕСТВЪ 
ВЪ ОТНОШЕНІЙ ФИЗИКО-МАТЕМАТИЧЕСКИХЪ НАУКЪ 
ВЪ 1884 ГОДУ. 


Московское Математическое Общество. 


Московское Математическое 'Общество—первое по времени осно- 
ванія изъ русскихъ математическихь общеетвъ-—состоить при Мо- 
сковскомь Университет. Оно образовалось во второй половин® 
60-тыхъ годовъ изъ кружка любителей математическихъ наукъ, со- 
ставившагося въ концъ 1564 года въ Москвъ. Такъ какъ въ этомъ 
случа утвержденіе Устава Общества и открытіе его дЪйствій были 
только актами оффиціальнаго признанія того, что уже существовало 
на дъаъ ранће, то дЛя ознакомленія съ условіями, породившими 
сущеетвованіе Общества, и съ цълами, ему поставленными, необ- 
ходимо обратиться къ первой фазЪ его существованія то-есть къ 
существованию въ вид кружка. Вотъ что читаемъ мы по этому 
поводу во Введеніи къ первому тому Математическаго Сборника, пред’ 
ставлявшему собраніе трудовъ кружка за два первые года его су- 
ществованія и вышедшему въ свЪть въ 1866 году. 

«НесомнЪнно, что успъхамъ ученыхъ занят! чрезвычайно много 
способствують собрашя лицъ, поевятившихь себя изучению одной, 
или нЪеколькихъ сродныхъ между собою наукъ: при такомъ взаим- 
номъ общени ученыхъ поддерживается съ одной стороны интересъ 
къ занятіямъ, съ другой стороны самыя занятія облегчаютоя, велЪд- 
стве выгоднаго распредъленія ихъ, велъдетвіе полезныхь указаній, 
различныхъ воззръній на предметь и т. п. Подтвержденіе этого 
можно видъть въ многочисленности үченыхъ обществъ и съъздовъ , 
число которыхъ увеличивается съ каждымъ годомъ, и въ обиліи 
ученыхъ корреспонденцій, которыми наполняются періодическія из- 
данія. Если это справедливо вообще для вофхъ наукъ, то едва ли 
не болфе всего справедливо для наукъ математическихъ, особаго 
рода трудности которыхъ дфлаютъ часто весьма важнымъ всякое 
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даже незначительное замфчане; известно, что математическія науки 
развиваются особенно успЪшно тамь, тдЪ существуетъ наиболће 
средетвъ для сношен!й между учеными». ? 

«Московскіе математики уже давно сознавали необходимость сое- 
диниться для общаго труда. Многіе изъ нихъ присоединялись къ 
Московскому Обществу Испытателей Природы и изрёдка помфщали 
свои статьи въ его Бюллетен®: но этимъ цфль не достигалась, по- 
тому что математическая спеціальность далеко не въ характер за- 
пятій этого Общества». 

«Въ случаЪ недоразумћній или затрудненій чаще всего обраща- 
лись къ покойному профессору Николаю Дмитріевичу Брашману, 
замфчательная любовь котораго къ наукЪ извЪстна не одному Мо- 
сковскому Университету; у него находили и радушный пріемъ, и 
полезный совЪтъ, и необходимыя литературныя пособія, благодаря 
его богатой математической библіотекъ. Когда Н. Д. Брашманъ окон- 
чилъ службу при Московскомъ Увиверситетъ (въ 1864 году), то, 
по его мысли, преподаватели математическихъ наукъ въ Универеи- 
тет и нЪкоторыя другія лица положили собираться у него по- од- 
ному разу въ мъеяцъ для ученыхъ математическихь бесъдъ. Такимъ 
образомъ возникъ небольшой кружокъ, который составляли перво- 
начально слъдующія лица: Н. Д. Брашманъ, А. Ю. Давидовъ. Ө. А. 
Бредихинъ, Н. А. Любимовъ, Ө. А. Олудскій, `В. Я. Цингеръ, М. 
9. Хандриковъ, №. А. Рачинскій, Н. Н. Алексћевъ, А. В. Лътни- 
ковъ, В. М. Петерсонъ и Р. 0. Блажеевскій; въ поелъдетвін къ 
нимъ присоединились: Н. В. Бугаевъ, кн. С. С. Урусовъ, Е. Ө. Са- 
бининъ и С. А. Юрьевъ». 

«Цфль дЪятельности кружка заключается во взаимномъ вепомо- 
ществоваши при занятіяхъ математическими науками, Для достиже- 
нія этой цЪли каждый изъ членовъ избираетъ 6ебЪ известный от- 
дълъ науки и обязуется ежегодно, въ заранфе опредъленные сроки, 
представлять сообщеня по своему отдфлу; сообщенія могутъ с0- 
стоять, какъ изъ самостоятельныхъ изелЪдованій, такъ и изъ от- 
четовъ о новъйшихъ успъхахъ науки. Этимъ путемъ значительно 
облегчается необходимый для каждаго и часто не легкій трудъ елъ- 
дить за обширною математическою литературою: благодаря распре- 
дленію этого труда, већ члены знакомятся съ успъхами по каж- 
дому отдфлу науки чрезъ посредство спеціалиста, имћющаго всегда 
боле возможности объяснить и устранить всякаго рода затруд- 
ненія». 

«Такимъ образомъ уже два года, въ періоды отъ сентября до ап- 
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рЪля мфеяца, происходять ежемфеячныя собранін для математиче- 
скихъ бес®дъ» (стр- УП-Х). 

Являясь прототипомъ для русекихь математическихь обществ, 
образовавшихся впосл%детвіи или самостоятельно (Харьковское Мате- 
матическое Общество) или въ видъ секцій при Обществахъ Естество- 
испытателей ( Казанское и Новороссійское), Московское Математичес- 
кое Общество имЪло, по миънію н®которыхъ, то же значене также 
и по отношенію къ Французскому Математическому Обществу. Это 
мифе основано, впрочемъ. на недоразум$ ши. Невольнымъ винов- 
никомъ послфдняго была рЪчь Шаля, произнесенная имъ при пред- 
ставленій въ Парижскую Академію Наукъ 1-го нумера Бюллетеня 
Французскаго Общества (см. выше стр. 81—82). Въ этой рчи, 
говоря объ уже существующихъ математическихъ Обществахъ, Шаль 
называетъ также и Московское, но тутъ-же онъ совершенно опредъ- 
ленного воритъ, что прототипомъ для Французекаго Математическаго 
Общества послужило такое-же Общество въ ЛондонЪ или даже черезъ 
посредство послдняго само Лондонское Астрономическое Общество. 

Органомь Московскаго Математическаго Общества, предназначен- 
нымъ почти исключительно для помфщеня работъ его членовъ, слу- 
житъ «Математическій Оборникъ», котораго въ текущемъ тоду вы: 
ходить уже ХИ-ый томъ. Такъ какъ протоколы Общества не печа- 
таются, то единственнымъ источникомъ для суждения о его дъятель- 
ности является содержаніе его органа, къ которому поэтому мы и дол- 
жны обратиться, чтобы добыть свЪдЪшя, касающіяся дЪятельности 
Общества въ 1884 году. 

Кром указаннаго сейчасъ главнаго источника въ нашемъ распо- 
раженши находится еще враткій Отчетъ Общества Университету, при 
которомъ оно состоитъ. Вотъ этотъ Отчетъ. «Въ 1884 году засъда- 
нія математическаго общества происходили въ зданіи университета. 
На этихъ засфданяхь дЪлались сообщеня членами общества по раз- 
нымъ отдфламь чистой и прикладной математики. Общество докон- 
чило изданіе ХІ тома Математическаго Сборника и приступило къ 
печатанію ХИ тома. Средетва общества состояли изъ правительетвен · 
ной субеидіи въ 1000 (тысячу) рублей. Въ члены общества избранъ 
Александръ Николаевичъ Мясоздовъ.» *) 

Въ вышедшихь въ 1884 тоду двүхъ выпускахъ (третьемъ и чет- 
вертомь) ХІ тома Математическаго Сборника помфщены слфдующя 
статьи. 4. В. „Иыпникова. «Объ опредћленныхъ интегралахъ, со- 


*) Ръчь и отчетъ, читанныя въ торжеетвенномъ собраніи Императорскаго 
Московскаго Университета 12-го января 1885 года. Стр. 110. 


мимим/.гсп.ога.р! 


м 


держащихь функцій, удовлетворяющёя гипергеометрическому урав- 
ненію» (стр. 327—415). Н. В. Бущева. «Нъкоторыя приложенія 
теорій эллиптическихъ функцій къ теоріи функцій прерывныхъ. — 
Общие числовые законы, вытекающіе изъ непосредственнаго раземо- 
трьшя функцій Якоби» (стр. 415-—457). Ө. Е. Орлова. «0 квадра- 
турЪ рулеттъ» (стр. 457—515). Н. В. Буаева. «НЪкоторыя при- 
ложешя теоріи эллиптическихъ функцій къ теоріи функцій прерыв- 
ныхъ.--Общіе числовые законы, вытекающіе изъ раземотрћнія нъ- 
которыхъ эллиптическихъ функцій» (стр. 515—603). Л. Назимова. 
«0 сумм чисель взаимно простыхъ съ даинымъ числомъ № и не 
превышающихъ другое число Р› (стр. 603—611) Н. Е. Жуков: 
скаю. «Выводъ основпыхъ формуль теорін упругости» (стр. 611— 
616). А. Мясоъдова. «Двъ теоремы высшей алгебры» (стр. 616 — 
632). д. П. Минина. «0 наименьшемь числъ, имвющемь данное 
число дфлителей» (стр. 632—638). Вромф того изъ статей, печа- 
таемыхъ въ текущемъ году въ ХП том, помфчены, какъ читая- 
ныя въ засфлашяхъ Общества въ 1884 году, слъдующія. Мясољдова. 
«Непосредетвенные способы опредфлешя низшаго предъла положи- 
тельныхъ корней и предъловъ отрицательныхъ корней алгебраиче- 
скаго уравнепія» (стр. 22 = 42). П. А. Некрасова. «Рядъ Лагранжа 
и приближенныя выраженія функцій весьма большихъ чиселъ» (стр. 
49—189). П. А. Некрасова. «Опредъленіе неизвъстныхъ по способу 
наимепьшихъ квадратовъ при весьма большемъ числ неизвъетныхъ» 
(стр. 189—204). 

06Ъ статьи проф. Бугаева, какъ видно между прочимъ и изъ ихъ за: 
главій, принадлежать къ серін статей, названной авторомъ «НЪко- 
торыя приложенія теоріи эллиптическихь функцій къ теоріи функцій 
прерывныхъ». Первая изъ статей этой серій появилась въ преды- 
дущемъ выпускћ (второмъ) ХІ тома Математическаго Сборника, вы- 
шедшемь въ 1883 году. Эта статья озаглавлена «Частные числовые 
законы, вытекающие изъ раземотрфшя эллиптическихъ постоянных». 
Такь какъ ветупительныя въ эту статью слова автора бросаютъ 
свъть на общія задачи предпринятаго имъ капитальнаго труда, а 
также отчасти и на руководящія при его выполненіи идеи, то мы 
считаемъ небезполезнымъ привести ихъ здЪеь вполнЪ. «Въ настоя · 
щей стать мы излагаемь различные частные случаи приложеня 
теорій эллиптическихъ функцій къ теорш функцій числовыхъ. На- 
званіе теорій числовыхъ или теорш прерывныхъ функцій кәкъ б0- 
лъе общее мы предпочитаемъ названію теоріи чиселъ. Рядомъ со 
многими новыми теоремами, мы въ интересахъ самой системы из- 
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ложенія не могли совершенно обойти нЪкоторыхъ предложен, ко-. 
торыя уже были высказаны другими. Мы старались указать всякій 
разъ на эти теоремы, хотя бы онф были предложены безъ доказа- 
тельства. Ве числовые законы, при которыхъ нътъ указаній, по 
всей вЪроятности, появляются въ первый разъ. Не ручаемся за 
полноту этихъ указашй, ибо для нихъ нужно затратить боле вре- 
мени и имъть подъ руками болфе литературныхъ пособій, нежели т%, 
какими я располагаю. Мы старались только уяснить общий харак- 
теръ безкопечнаго разнообразія приложеній теорій эллиптическихь 
функцій къ теоріи чиселъ и на примфрахъ указать на главные ос- 
новные типы подобныхь приложеній. ВмћетБ съ этимь мы имъли 
въ виду значительно облегчить самый способъ полученія этихъ пред- 
ложеній при помощи различныхь вспомогательныхь теоремъ теори 
числовыхъ интеграловъ по дЪлителямь» (стр. 201—202). Эти но- 
вые труды автора, заслужившаго уже извфетность въ наук, какъ 
и прежнія его работы по Теоріи Чиселъ, замфчательны по илодо- 
творности положенныхь въ основаше идей и обилию чрезвычайно 
важпыхъ, иногда даже совершенно неожиданныхь слфдетвй и ре- 
зультатовъ. Многія теоремы, передъ доказательствомь которыхь 
останавливались первостепенные математики современной Европы, 
легко и просто выводятся изъ принятыхъ нашимъ авторомь основ- 
ныхъ принциповъ. 

Предметъ первой изъ названныхъ выше статей г. Бугаева опре- 
дфляется авторомъ въ слфдующихъ‘выражешяхь: «Общими мы на- 
зываемъ такіе числовые законы, которые зависятъ оть перемЪнныхь 
количествъ. Придавая этимъ перемъннымъ различныя значенія, можно 
получать различные частные числовые законы. Такіе обще законы 
можно получать какъ изъ Якобіввыхъ такъ и изъ эллиптическихъ 
функцій. Мы раземотримъ тъ законы, которые получаютея изъ 
непосредственпаго раземотрънія функцій Якоби» (стр. 415). Та- 
кихъ законовъ въ разсматриваемой статьЪ авторъ выводить четыре. 
Первый 
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Второй законъ 
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Наконецъ, четвертый законъ 
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За выводомъ каждаго изъ этихъ общихъ числовыхъ законовъ слЪ- 
дуеть выводъ боле или менће значительнаго числа заключаю- 
щихея въ немъ частныхъ. 0ъ особенными подробностями въ этомъ 
отношеніи авторъ останавливается на первомъ общемъ числовомъ 
законћ. 
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Вторая изъ названныхь выше статей г. Бугаева также занимается 
общими числовыми законами, но уже вытекающими изъ раземотръ- 
нія, какъ сказано въ заглавіи, «иБкоторыхь» эллиптическихь функ- 
цій. Она состоить изъ слъдующихъ трехъ отдъловъ. Первый — «00- 
щіе числовые законы, вытекающіе изъ раземотрънія тригопометри- 
ческихъ. разложешй эллиптическихъ функцій» (етр. 515 — 576). 
Второй — «Общіе числовые законы, выводимые при помощи диффе- 
ренцированія эллиптическихъ функцій» (стр. 577—584). Третій — 
«Общіе числовые законы, вытекающие изъ взаимнаго сопоставленін 
эллиптическихъ функцій и функцій Якоби» (стр. 584—596). Всего 
общихъ числовыхъ законовъ выведено въ разематриваемой статьћ 
27. Изъ нихъ 18 относятся къ первому отдфлу, З ко второму и 6 
къ третьему. Ќакъ и въ предыдущей статьћ авторъ выводитъ также 
и нЪкоторые изъ частныхъ числовыхъ законовъ, содержащихся въ 
найденныхъ общихъ. Всего такихъ законовъ во вехъ трехъ отдф- 
лахъ статьи выведено 96. Весьма интересны заключающія статью 
общія указанія. Приводимъ ихъ вполиф. «Изъ предложенныхъ при- 
мфровъ мы видимъ, какое безконечное разнообразіе общихъ число- 
выхъ законовъ можно получить изъ раземотрънія различныхъ эллип- 
тическихь функцій. «Каждая эллиптическая функція въ 
отдфльности, каждая комбинація ихъ можеть послужить источником 
общихъ числовыхъ законовъ. Изъ этихъ законовъ можно получать 
новые обще. законы еще путемъ ихъ взаимной комбинащи. 

«Важдый общий законъ кромћ того можеть дать множество общихъ 
и частныхъ числовыхъ законовъ 4) какь замњною одною перемњн- 
нао друм новымь перемъннымь такъ и замњною ею какою-ни- 
будь постоянною величиною; В) дифференцированемь и интери- 
рованіемь по данному перемњнному; с) сравненіемь коеффищентовь 
при различныхь степеняа» перемњннало и 4) всъми этими тріе- 
мами, примъняемыми совмъетно. «Эти ‘законы подлежатъ 
также веъмъ тъмъ аналитическимь и числовымъ преобразованямъ, 
которыя допускаются свойствами входящихъ въ нихъ аналитических 
и числовыхъ функцій. `° Частные числовые законы сами мо- 
гутъ послужить основашемь для различныхь выводовъ какъ въ 
области теоріи прерывныхъ функцій вообще, такъ и въ области 
теорйи чиселъ или неопредъленнаго анализа въ частности. Примбры _ 
такихъ приложенй были даны знаменитымъ математикомь «іүвил- 
лемъ большею частью безъ доказательства. Новыхъ сто- 
ронъ для изслВдовашя, конечно, является очень много. Мы останав- 
ливаемея пока, имфя въ виду ограничить область изелћдованія 
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вопросами о различныхь числовыхъ законахъ для того, чтобы на- 
гляднће выяснить већ особенности изложенныхь нами методовъ» 
(стр. 595—596). 7 | 
Предметъ статьи проф. Лљљникова, заглавіе которой мы привели 
выше, состоитъь въ слфдующемъ. «Въ предлагаемомъ ниже изолЪдо- 
ванш», говорить авторъ, «я указываю читателю на новый шагъ, 
который можеть быть сдфланъ въ объединены многихъ результа- 
товъ въ области опредфленлыхъ интеграловъ» (стр. 328). Далће 
авторъ даеть сафдующ общій очеркъ содержанія своей работы. 
«Опособъ изслфдованя, мною предлагаемый, кажется мнЪ заслужи- 
вающимъ вниманія не только по доставяеннымъ имъ новымъ резуль- 
татамъ, но и по мысли, служащей ему основашемъ, которая, сколько 
я знаю, не была еще высказываема. ИзвЪстно, что сродство между 
нЪкоторыми функціями становится всего явственнЪе, если мы им%- 
емъ возможность опредЪлить ихъ какъ частныя ръшенія одного и 
того-же дифференщальнаго уравнешя, помощью котораго инотда 
легко открывается. какими общими свойствами обладаютъ функщи, 
съ виду весьма различныя. Помощію символовъ междулредъльныхъ 
производных съ произвольнымъ указателемъ возможно иногда весьма 
разнообразныя по виду и даже по свойствамъ своимъ частныя р%- 
шенія одного дифференщальнаго уравненія соединять въ одномъ 
общемъ выраженіи. Разематривая интегралы, содержащие подобныя 
общія выраженія частныхъ рЪшеній одного дифференцізльнаго ура- 
внешя, и назначая предфлами интегрировашя тъ особыя значенія 
перемфннаго пезависимаго, въ промежуткъ между которыми взятое 
нами выражен!е представляеть одно и то же частное рЪшеніе, ока- 
зывается иногда возможнымъ получить для такихъ интеграловъ также 
общія выраженія или формулы. Такого рода общія формулы будутъ 
заключать въ себъ многіе частные случаи, такъ какъ онъ будутъ 
приложимы ко многимъ видамъ частныхъ ръшеній разематриваемаго 
дифференціальнаго уравненія, и этимъ путемъ можно будеть обна- 
ружить сродство между такими опредфленными интегралами, кото- 
рые по внЪшнему виду не имфютъ иногда почти никакого сходетва. 
Мало того, какъ это увидимь далће, выводы этого рода откроютъ 
намъ ближайшимъ образомъ, для какихъ именно видовъ опредфлен- 
`ныхъ интеграловъ, содержащихь частныя рфшешя одного диффе- 
ренціальнаго уравненія, могуть быть найдены конечныя выраженія 
помощью извЪетныхъ памъ функцій, и такіе виды интеграловъ этого 
класса требуютъ дла своего выраженія новыхъ еще не изелЪдо- 
ванныхъ функцій. Эта возможность указаня границь въ изыска- 
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ніяхь извфетнаго рода, по крайней мъръ для даннаго состоянія 
научнаго знапія, можетъ предостеречь изелЪдователя отъ многихъ 
безплодныхъ попытокъ. Въ настоящей стать я остапав- 
ливаюсь на разсмотрЪніи нъкоторыхъ опредъленныхъ интеграловъ, 
зависящихъ отъ функцій, удовлетворяющихь извъетному дифферен- 
ціальному уравнешю: 


у ау 
у. сј "Ӯ " 7 
(2—а) (2—0) я (+1) ав * фу=0. 


Это дифференціальное уравнеше (или его частные случаи) имъеть 
частными рфшенями многіе виды функцій, между которыми наибо- 
ле замфчательныя суть функши тригонометрическія и сферическія; 
кромъ этихъ функцій то же уравнеше допускаетъ частными рЪше- 
піями еще многія другія функцій, имъющія съ поименованными б0- 
лЪе или мене близкое родство. Особыми значепіями перемъннаго 
независимаго или особыми точками этого дифференціальнаго урав- 
ненія будутъ, какъ извФстно, величины — со, а, р, и +- со» 
(стр. 328—380). 

Авторъ указываетъ далЪфе четыре частныя рЪшенія взятаго имъ 
дифференціальнаго уравненіл, существующія одно въ области коли- 
чества а, два въ области количества В и одно для 2=ос. 0бозна- 
чивши ихъ соотвЪтетвенно черезь У, У, и У, онъ останавли- 
вается на опредъленныхъ интегралахь 


, р] 


Гав) 5—2) Бах, 


< 


(1 4 
Г. (2—а)"(6—2)" У, ас и | (2—4) (2—5) У, ах, 
Га) (#5) У, а, 


какъ на тавихъ, для которыхъ возможно нахожденіе общихь вы- 
раженій. «Каждый изъ указанныхъ интеграловъ», говоритъ онъ по 
ихъ поводу, «представить нЪсколько частныхъ случаевъ, такъ какъ 
частныя ръшенія У, У, и У. могуть быть функціями тригоно- 
метрическими. гиперболическими, сферическими, гипергеометриче- 
скими рядами вообще, полными эллиптическими интегралами и дру- 
гими. Такимъ образомь мы найдемъ, что многіе опредъленные 
интегралы частью извъстные, частью новые, будутъ заключаться 
въ одной общей формулЪ. чЪмъ обнаружится сродство между та- 
кими опредЪлеяными интегралами, которые. считаясь весьма труд- 
ными для вычисления, не имъютъ между собою никакого внЪшнаго 
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сходетва» (стр. 381). Такъ какъ упомянутыя частныя рЪшенія 
содержатся въ общемъ выражен вида 


(2—а)” (х--0)" [2 (2—а} (2—6) |. 


тдЪ нижній предълъ е означаетъ одно изъ количествъ — 00, а, 0 
и оо, то соотвътствующіе имъ 4 интеграла могуть быть изобра- 
жены сокращенно въ видъ 


Је (2—6) |2, (2—9) (2—5) [е 


гд е ие, означаютъ два изъ количествь рядомъ стоащихь въ 
расположеши: а, Ви -|- оо; нижній же предълъ е въ подъинте- 
гральной функцій можетъ быть взятъ равнымъ или е; или ез. Раз- 
смотрЪніемъ интеграловъ этого послЪдняго вида статья и ограни- 
чивается. А 

Изложенное содержитъ изображеніе главнаго предмета и общихъ 
задачъ статьи. Что касается до содержанія ея въ подробностяхъ, 
то вкратцъ оно можетъ быть представлено въ слЪдующемъ вид. 
Введеніе. Предварительныя зам%чанія о выраженіяхъ 


[090 — 2) ]' и 2 (а) (0—2) |" 


при различиыхъ соотношеніяхъ между показателями и предъльныхъ 
значеніяхъ для х. Вычисленіе разсматриваемаго интеграла, приво- 
дащее къ слЪдующимъ четыремъ общимъ формуламъ: 


Ь 2 
[ (0—2) |2" (2—а)' 02) | ах = 
Ја 
_10+1) Г(к+1) Г(1+5+1—р) 


= Г(+1—р) Г +++ тр) уефа 
[ев (6—2)! |2, (2—а)' (6—2) Ї 292 = 
И ль ЕС РЕ С 


Г(1+1—р) (я +5+1—р) 


[е а)" |2, (2—а)' (6—2) В ЕТ 


› (+1) Г(8+1) Г(&-+'+1— р) 


алир ААЦ о ано онын" В аш г днс ин. пабе авав ба 5 ЕЯ у 
та ГО Е в ИТ а) 
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$ Т х 
7, (2— а): (6—2)"* |2" (2—а)' (6—2) | аг = 
(2+1) Г(5 —– 5) Г +7+1 — р) 
Г(®+1 —Р) Г(+3+1—р). 
Прим%неніе этихъ формулъ къ частнымь случаямъ, приводящее ко 
множеству выражен й для опредъленныхъ интеграловъ частно извЪст- 


ныхъ и частію новыхъ. Изъ нихъ авторъ разсматриваетъ только 12. 
Изыскан!е. выражен для интеграловъ вида 


Гера 


о е Ке (2—а)'“" 


приводящее къ слъдующимъ двумъ новымъ общимъ формуламъ 


), (2—а)* | 2"(2—а) (2—6) | ах = 
Г +1) Г(&+р) Г&+р—— 0) 


= ще —а)! "^^ 


Г(А) Г&+р—х) 
|). (2—5) |2" (2—а)' е0), йг = 
Г) Г(р—1—7—8—1) Га Е +12) 
ГС) Г(—») 
Прим%неніе этихъ формулъ къ четыремъ частнымъ случаямъ, дающее 
выраженія для нЪсколькихъ замфчательныхь интеграловъ, частію 


извЪстныхъ и частію новыхъ. Разсмотрћъніе опредъленнаго интеграла 
общаго вида - 


( — а) ыт 


Пее 


дающее въ результат слЪдующія двЪ новыя общія формулы 


(4 у 10| (2а (2—5) р роде 


М Ж 1) Га ая 1—р) Г(р—1—ғ7-—8—1) 1) т.2414 
ПОРИ тое ти 


Ге (2—4) е], й2= 


ь (2—0)? 
РЕ Е. Г1+1) (0—78). Г(+8+1—р) 
БЫ Г@+1—2)Га+1—) (0 
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Четыре примфра приложен!я этихъ формулъ. Выводъ нъкоторыхъ 
изъ числа приведенныхъ выше для прим%ра 20 опредъленныхъ ин- 
теграловъ другимъ путемъ, именно прямо изъ выраженій тригоно- 
метрическихъ, гиперболическихъ и сферическихъ функцій въ видЪ 
междупредльныхъ производныхъ. Выводъ н%которыхъ выраженій 
новыхъ опредъленныхъ интеграловъ посредствомъ полученія обрат- 
ныхъ формулъ изъ выраженій, представляющихъ тригонометрическя 
или типерболическя или сферическія функціи. 

Введеше въ раземотрънную статью г. Льтникова начинаетея весьма 
интереснымъ краткимъ очеркомъ современнаго состояшя той области 
Анализа, къ которой принадлежить его изслФдоваше, то-есть ученія 
объ опредзленныхъ интегралахъ. Приводимъ этотъ очеркъ вполи%. 
«Теорія опредфленныхъ интеграловъ и способы, употребляемые для 
нахождешя ихъ выражен, составляютъ обширнйшую отрасль 
анализа, которая, не смотря на чрезвычайное обиліе матеріала, 
представляеть одинъ изъ наименфе обработанныхь отдфловъ на- 
уки. Отсутстве связи между разнообразными изелфдовашями въ 
этой области такъ велико, что, за исключешемъ нЪеколькихъ 
отдфльныхь главъ 0бъ интегралахъ Эйлера, интегралахъ Фурье 
и другихъ, существуютъ только весьма немногія попытки объеди- 
нить многочисленные результаты, добытые по большей части или 
случайно, или по требованіямъ, предъявляемымъ со стороны при- 
кладныхъ частей математики. (Составитель наиболЪе полнаго сбор- 
ника опредъленвыхъ интеграловъ г. Віегепѕ йе Наап, при всемъ 
желаніи. сократить количество матеріала, нашелся вынужденнымъ 
помЂетить въ своихъ таблицахъ болђе восьми тысяч» опредЪлен- 
ныхъ интеграловъ, которые соединены имъ въ грушы по чисто- 
внЪшнимъ признакамъ съ единственною цфлью облегчить отысканіе 
даннаго интеграла. Громадный и весьма замфчательный по эрудиціи 
трудъ того-же ученаго, посвященный изложению теорій опредфлен- 
ныхъ интегралов, доказываетъ, что, и при самыхъ обширныхъ 
познаніяхъ въ этой области науки, въ настоящее время еще весьма 
трудно открыть общія начала для множества изслфдованй различ- 
ныхъ ученыхъ, избиравшихъ часто весьма разнообразные пути для 
достиженія однихъ и тъхъ-же результатовъ. Единственный почти 
способъ объединенія отдЪльныхъ выводовъ можно видЪфть до насто- 
ящаго времени только въ трудахъ нфкоторыхъ ученыхь по состав: 
ленію общихъ транеформаціонныхъ Формулъ, дающихъ выраженія 
опредъленныхъ интеграловъ, содержащихь въ себъ произвольныя 
функціи, которымъ могуть быть приписываемы различные виды. Не 
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смотря однако на то, что между подобными формулами есть весьма 
замфчательныя, помощью которыхъ было найдено множество выра- 
жен! новыхъ опредфленныхь интеграловъ, нельзя не видЪть, что 
этотъ путь къ объединенію не есть тотъ, на которомъ олъдуетъ 
исключительно остановиться. Въ самомъ дЪлЪ, хотя каждая изъ 
трансформащюнныхъ формулъ заключаетъ въ себЪ безчисленное мно- 
жество интеграловъ, — обратно, не существуеть никакого средства 
для того чтобы узнать, заключаетея-ли данный интегралъ въ одной 
изъ извЪетныхъ общихъ формулъ, не говоря уже о трудности су- 
дить 0 томъ, приложима ли извЪстная формула къ данному частному 
виду функці. Трактать т. Віегепѕ 4е Наап’а какъ нельзя лучше 
показываетъ, что при настоящемъ состояни науки, общія транс- 
формащонныя формулы приносять еще мало пользы и что при изу- 
чеши опредъленныхъ интеграловъ частные способы, употребленные 
для вычислешя замъчательнЪйшихъ изъ нихъ разными учеными, 
должны все еще стоять на первомъ план» (стр. 327—328). 


(Продолженае сльдуетъ.) 


РЕЦЕНЗТИ И ОТЧЕТЫ 0 НОВЫХЪ КНИГАХЪ. 


„Журналь элементарной математики, издаваемый В. П. Ерма- 
ховымь, профессоромъ Императорскаго университета св. Владиміра, 
членомъ - корреспондентомъ- Императорской Академи Наукъ. Томъ 
первый. Годъ первый. 1884 — 1885. №Мевъ. Въ 8 д. 1., ІҮ и 376 
стр. текета, ІҮ и 43 стр. Приложенія. 


(Продолжене). 


Всего статей и замћтокъ помъщено въ Журналь 65 и одна въ 
Приложени. Изъ нихъ, какъ и елћЪдовало ожидать, значительная 
часть, именно ровно треть, то-есть 22, принадлежитъ самому Ре- 
дактору-Издателю. По предметамъ онъ распадаются на слБдующ!я 
группы. По геометрии —25, по ариеметикЪ и алгебръ —23, по Теоріи 
Въроятностей — 2, по части коммерщи — 4, по физик — 10 и по 
Истор!и математики -—1. Задачъ въ Журналъ помбщено подъ разными 
рубриками («Ариөметическіл задачи для упражненія учениковъ» 
{№ 1), «Задачи для рЪшенія», «Задачи для каникулярныхь упраж - 
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ненй») 74. Изъ нихъ относятся: къ геометрии 24, къ ариеметикъ и 
алгебрЪ 40, къ тригонометрии З, къ физикъ и механик 6 и къ ма- 
тематическимъ рекреаціямъ 1. Помфщенныхь въ текст Журнала 
отзывовъ о новыхъ книгахъ 14.- Посл этого краткаго статистиче- 
скаго отчета о содержани Журнала, перейдемъ къ болће подробному 
его обзору. Начнемъ со статей по геометріи, которой, какъ мы уже 
видфли выше, отведено въ Программ первое мъсто. 

И заявленія программы, и соображенія о богатыхъ матерьялахъ, 
заключающихся въ сочиненіяхъ Дюгамеля и Петерсена, давали осно- 
ване ждать гораздо большаго числа статей, посваященныхь общимъ 
вопросамъ рЪшенія геометрическихъ задачъ, чёмъ ихъ оказалось въ. 
дъйствительности. Ихъ всего только шесть: три статьи самого Ре- 
дактора-издателя и три-же, посвященныя исключительно методу ѓе- 
ометрическихъ мЪетъ, постороннихъ сотрудниковъ. 

Первая изъ упомянутыхъ трехъ статей Редактора -Издателя, озаг- 
лавленная «Опредленіе числа рЪшеній геометрическихъ задачъ». 
представаяеть простое перечисленіе, иногда комментированное ссыл- 
ками на задачи, 21 частнаго случая, въ которыхъ задачи имфютъ 
отъ одного до четырехъ ръшеній. Статья, какъ не трудно видЪть, 
могла-бы быть безконечною; авторъ ограничивается разсмотр%н- 
ными имъ случаями, «такъ какъ подробный разборъ этихъ и болће 
сложныхъ случаевь не представляетъ интереса» (стр. 14). Загла- 
ве, очевидно, не вполнЪ соотвътствуетъ содержанію, такъ какъ 
объщаетъ гораздо больше, чфмъ даетъ послфднее. Тотъ-же харак- 
теръ простаго перечисленія имфетъ и вторая статья, скорће за- 
мЪтка, того-же автора, озаглавлепная «Число условій, опредъляю- 
щихъ геометрическую фигуру на плоскости». Заглавие и здЪсь не 
соотвфтствуетъ содержанію, но уже въ другомъ смыслЪ, такъ какъ. 
покрываетъ собою только часть замътки, потому что въ ней пере- 
числяютея также и условія, опредъляющія величину геометрическихт. 
фигуръ. 

Рядъ статей, посвященныхъ методу геометрическихъ мфстъ, на- 
чинается третьей статьей Редактора-Издателя, озаглавленной «Основ- 
ные пріемы ръшенія геометрическихъ задачъ». Заглав!е и на этотъ 
разъ не соотвътствуетъ содержанію. Статья главнымъ образомъ 
занимается методомъ геометрическихъ м$етъ, вскользь касается 
другаго, названнаго авторомъ обратным», а объ остальныхъ гово- 
рить, что они «не поддаются общему описанію». По поводу обрат- 
наго метода автора мы должны замфтить, что онъ не можеть быть 
причисленъ къ «основнымъ», такъ какъ для своего прим%ъненія 
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‘требуетъ умфнья рфшать обратную задачу. Что-же касается до ут- 
вержденія 0 всЪхъ другихь методахъ, то оно, во-первыхъ, не .60- 
веЪмъ справедливо, а. во-вторыхъ, и нЪеколько странно, такт, какъ 
«общему описанію не поддаются» только предметы. малоизвестные 
или недостаточно изученные. Разъ-же признавши послЪднее, трудно 
говорить съ такою увфренностью-и такъ категорично о преимуще- 
«твахь метода геометричеекихь мЪетъ, какь это дВлаеть авторъ. 
Изъ трехъ статей объ этомь методЪ, принадлежащихъ постороннимъ 
`вотрудникамъ, съ двумя первыми, именно со статьями. тг. Никуль- 
цева и Левшина, Редакція поступила столько-же своебразно, сколько 
и нелЬпо. Пользуясь одинаковостью ихъ заглавій («Методъ геомет- 
рическихъ мЪетъ»), она соединила ихъ въ своемъ представления 
какъ-бы въ одну статью, волЪдотвіе этого вышелъ такой, крайне 
неудобный для справокъ, курьезъ: первая часть статьи г. Левшина 
названа «статьей первой», статья г. Никульцева «статьей второй» 
и вторая часть статьи г. Левшина «статьей. третьей». Оригиналь- 
ничающая Редакція въ своемь новаторетвЪ пошла, впрочемъ, далће 
заглавій, такъ какъ подчинила ему также и нумерацію предложе- 
шій и задачь, составляющихъ статьи. Такъ послЪ двухъ предложе- 
ній первой части статьи г. Левшина, два предложенія г. Никуль- 
цева оказываются уже, къ изумлению читателя, 3-мъ и 4-мъ, а 
предложенія второй части статьи г. Левшина 5-ымъ, 6-мъ и т. д. 
до 10-го включительно. Обращаясь къ содержанію статей, мы также 
пе находимъ въ немъ ничего, что могло-бы хотя нЪеколько оправ- 
дать нелфпое новаторство Редакщи. Статья г. Никульцева состоитъ 
изъ двухъ предложеній, взятыхъ совершенно случайно, тогда вакъ 
между 8 предложеніями статьи г. Левшина существуетъ нЪкоторое 
единство. ДЪйствительно, вс они имфютъ своимъ предметомъ гео- 
метрическія мфота, образуемыя двумя движущимися въ плоскости 
точками, находящимися въ опредъляемыхъ положеніемъ отношеняхъ 
къ постоянной точкъ. Приведенныя предложеня иллюстрируются 
въ обфихь статьяхъ задачами, которыхъ въ статьћ г. Левшина 
13, а въ етатьъ г. Никульцева 5. Что касается до третьей 
статьи, принадлежащей ‘г. Билимовичу и озаглавленой «Первона- 
чальныя предложенія теор геометрическихъ мъстъ», то въ своей 
теоретической части опа представляеть простое заимствоваше изъ 
«очиненія Петерсена, такъ какъ занимается главнымъ образомъ 
первыми тремя предложеніями послфдняго. За изложеніемъ каж- 
даго предложеня авторъ помфщаетъ по-нЪскольку задачъ, р ше- 
мів которыхъ можеть быть основано на предложеніи. Многія изъ 
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этихъ задачъ (приблизительно треть всего ихъ числа 36) также 
заимствованы у Петерсена (№№ 2, 3, 4, 7, 10, 17, 20, 22, 23, 
24, 25). Весьма курьезно въ отношеши точности и правильности 
языка слфдующее редакторекое примћчаніе къ этой статьЪ: «Удоб- 
нЪе принять эти два геометрическія мЪста за самостоятельныя пред- 
ложепія, а не какъ слЪдетвя предложенія 2» (стр. 319.) 

Прежде ч%мъ перейти къ обзору остальныхъ статей по геометрия, 
мы считаемъ полезнымъ въ видахь его большей систематичности 
остановиться нЪеколько на общемъ вопрос о цфляхъ, которыя 
должны преслфдоваться статьями по Әлементарной Математик%. 
Этихъ ц%лей, по нашему мнънію, три. Первая—расширен!е области 
Элементарной Математики черезъ введеніе въ нее новыхъ статей 
изъ другихъ областей Математики, что можеть быть достигнуто, 
очевидно, распространенемъ на эти статьи элементарныхъ пріемовъ 
изложенія и доказательства. Вторая — усовершенствованіе Элемен- 
тарной Математики черезъ улучшеніе системы расположенія ея ста- 
тей, усовершенствованіе прежнихъ методовъ доказательства и пріе- 
мовъ изложенія, открытіе новыхъ, и т. д. Третья--усовершенство- 
ваше преподаванія Элементарной Математики. 

Въ журнал, посвященномъ Элементарной МатематикЪ, сообразно 
съ ближайшими преслдуемыми имъ задачами, къ этимъ общимъ 
главнымъ цфлямъ его статей могутъ присоединяться еще и другія, 
второстепенныя, равно какъ и тъ или другія изъ упомянутыхъ 
общихъ цёлей могутъ пріобрътать преобладающее значеше. Въ томъ 
случаЪ, когда журналъ имфеть въ виду главнымъ образомъ учени- 
ковъ старшаго класса среднихъ учебныхь заведеній или, говоря 
вообще, только лиць, получившихъ элементарное математическое 
образованіе, главиъйшею изъ преслъдуемыхъ имъ второстепенных 
цфлей является совершенно понятнымъ образомъ такъ называемое 
пополнене матерьяла. заключеннаго въ учебникахъ, статьями обык- 
новенно въ нихъ не помфщаемыми, хотя и входящими въ область 
Элементарной Математики. Статьи, посвященныя такому пополненію, 
какъ не представляющія ничего новаго и оригинальнаго, очевидно 
не могуть претендовать ни на какое научное значеніе: Ихъ инди- 
видуальное значеніе совершенно случайно и вполиъ опредъляется 
потребностями и вкусами читателей журнала. Статьи этого рода, 
какъ представляющя простыя повторенія уже не разъ, а иногда 
даже ћ много разъ, изложеннаго въ наукЪ ранће, есть по самой 
природ своей статьи безцвътныя. 0и ръдко бываютъ лучше сво- 
ихъ образцовъ, такъ какъ выдающееся умы, способные ихъ едълать 
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такими, почти никогда не принимаются за ихъ составлеще, спра- 
ведливо находя эту работу весьма мало благодарною. бъ другой 
стороны очи почти никогда не бываютъ и особенно плохи, такъ 
какъ нужно особое искусство, чтобы при наличности образцовъ 
сдЪлать ихъ такими. Рецензенту приходится, слфдовательно, гово- 
рить о такихъ статьяхъ всего менЪе. ` 

Обращаясь отъ этихъ общихъ замфчанЙ къ нашему ближайшему 
предмету, то-есть, къ раземотрънію геометрическихъ статей разби- 
раемаго Журнала, мы прежде всего замфчаемъ, что значительное 
большинство этихъ статей принадлежитъ именно къ групп попол- 
няющихъ учебники. Таковы олћдующія статьи. 

Редактора- Издателя: «Антармоническое отношеніе и гармоническое 
дЪленіе» (стр.65— 71). Содержитъ «изложеніе главнфйших'ь основаній 
теорій» того и другаго. 0 «весьма многочисленныхь» приложеніяхъ 
этой теорі авторъсобираетея «говорить впослЪдетвіи» , но, повиди- 
мому, веранЂе слФдующаго года, такъ какъ въ разоматриваемомъ мы 
встръчаемея только еще съ одной статьей автора по тому-же предмету, 
именно со статьей «Построеніе четвертой гармонической точки» (стр. 
170—171). Әта послдняя годержитъ два построенія, производимыя 
при помощи одной линейки, и замфтку © полномъ четыреугольник® 
и свойствВ его діагоналей. Заглавіе статьи не покрываетъ, слфдова 
тельно, ея содержашя. «Зависимости между сторонами и діагоналями 
четыреугольника, вписаннаго въ кругъ» (стр. 104-105). Содержить 
два предложения: именно о произведени діагоналей (теорема Птоло- 
мея) и объ ихъ отношени. Но собственному сознаню автора, 06% 
эти теоремы «встр5чаются въ нЪкоторыхъ учебникахъ, но далеко не 
во вевхъ». Онъ ихъ «помфщаеть съ тою цЪлью, что на этихъ тео- 
ремахъ основывается ръшеніе предложенныхъ задачъ» (веБхъ или 
нъкоторыхъ?). Указанное признаше автора было-бы гораздо болъе 
краснорвчивымьъ, если - бы упоминало также и о.томъ чрезвычайно 
распространенномъ учебникЪ, въ которомъ помфщены оба разематри- 
ваемыя предложеня, именно объ учебник% Давидова. Если сравнимъ 
изложене втораго предложенія въ этомъ послЪднемъ съ изложеніемъ 
автора, то не безъ удивленія замфтимъ, что въ сжатости рёчи пер- 
‘вое значительно превосходитъ второе. «Радіусъ круга, описаннаго 
около даннаго треугольника» (стр. 122) и «Шлощадь четыреуголь- 
ника, вписаннаго въ кругъ» (стр. 128 — 124). Въ примфчани ко 
Второй изъ этихъ двухъ статей авторъ говоритъ, что «эта теорема 
и предъидущая хотя и ветръчаются въ геометріи Давидова, но мы 
ихъ помЪстили по той причинЪ, что онъ находятся въ тъсной связи 
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съ задачею № 10». Это уже не значить пополнять учебники, это 
значить просто повторять ихъ, выписывая изъ нихъ, что пригля- 
нется, такъ какъ учебникъ Давидова  принадлежить къ числу са- 
мыхъ распространенныхъ. До какихъ предфловъ можеть быть до- 
ведено это повтореніе содержанія учебниковь при пользованш та- 
кимъ растяжимымъ принципомъ, какъ нужды и требованія задачъ, 
сказать трудно. При извЪстномь усердіи съ одной стороны, при 
отсутетвм болће подходящихъ матерьяловъ съ другой, можно дойти, 
конечно, до полнаго воспроизведенія учебника въ форм® ряда от- 
дЪльныхъ и какъ бы не связанныхъ другъ съ другомь отдЪльныхъ 
статей. Много-ли выиграють отъ наполненія журнала такими стать- 
ями интересы читателей и въ особенности «математической лите- 
ратуры», въ необходимости которой «глубоко убъжденъ» Редакторъ- 
Издатель,—это другой вопросъ. | 
*. Войнова «Биссекторы угловъ треугольника» (стр. 139—142). 
Представяяеть изложеше 4 теоремъ, изъ которыхъ дв первыя 
имфютъ дфло съ дБлешемъ противоположной стороны бисеекторомъ 
внутренняго или внфшняго угла, а двЪ послЪднія— съ зависимостью 
между произведеніемъ двухъ сторонъ и биссекторомъ составляемаго 
ими внутренняго или внЪшняго угла. Первая теорема принадлежитъ 
къ числу тЪхъ, безъ которыхъ учебники обходиться не могут. 
Вторая обыкновенно не помфщается въ нихъ, въ большинетвъ слу- 
чаевъ, вЪроятно, потому что доказывается такимъ же образомъ, 
какъ и предыдущая. Наконецъ, двЪ послЪднія встрЪчаютея только 
въ немногихъ ұчебникахъ. На нихъ главнымъ образомъ и сосредо- 
точивается вниманіе автора. 
Область геометрическихъ зопросовъ и задачъ на нахожденіе наи- 
большихъ и наименьших величинъ, не смотря на свою обширность, 
весьма мало эксплуатировалась Журналомъ. Въ немъ содержатся 
всего только двЪ статьи этого рода, именно «Наибольшая величины 
площадей и периметровъ многоугольниковъ. вписанных въ круг» 
г. Никульщева (стр. 291—296), и «Опредъленіе наименьшей вели- 
чины периметра треугольника, вписаннаго въ данный треугольникъ» 
г. Мириманова (стр. 363—365). По поводу первой изъ нихъ Ре- 
дакція обратилась къ своимъ читателямъ съ слфдующимъ воззва- 
ніемъ: «Надфемся (,) что примъру г. Никульцева послЬдуютъ и 
другіе. Геометрическихъ задачь на нахождеше наибольшихъ и наи- 
меньшихъ величинъ можеть быть весьма много. Изъ каждой задачи 
на построеніе, имфющей нЪфеколько ръшеній, можно извлечь одну 
или нЪеколько задачъ на нахожденіе наибольшихъ и наименьшихъ 
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величинъ (стр. 291). Весьма въроятно, что статей разсматривае- 
маго рода было-бы болфе, если бы это рецептообразное воззваніе, 
напечатанное въ одномъ изъ посл днихь нумеровъ, появилось ра- 
не. Что касается до заявленныхъ упомянутыми авторами цълей 
своихъ статей, то таковыми были для первой «желаніе способетво- 
вать распространению пріемовъ, при помощи которыхъ ръшаютея 
задачи на нахожденіе наибольшихъ и наименьшихъ величинъ», а 
для второй сознаніе «интереса и важности элементарных пріемовъ» 
ръшенія тЪхъ же задачъ. Для достиженія поставленной цфли т-нъ 
Никульцевъ «выбралъ дв простъйшія геометрическія задачи и на- 
ифрень показать, какимъ образомъ подобныя задачи рёшаютея при 
помощи алгебры; вмфстф съ тъмъ онъ даетъ также и геометриче- 
скія ръшенія задачъ». Въ тЪхъ же видахъ г. Миримановъ сл®дуетъ 
другому пути. Онъ даетъ сперва` «самое простое геометрическое рћ- 
шеніе задачи» и только посл уже «ечитаетъ полезнымъ прибавить 
еще и алгебраическое ршене». 

Статей; имфющихь цфлью расширеше области Элементарной Гео- 
метр!и или усовершенствован ея преподаванія, пътъ ни одной. Но 
за то есть несколько имфющихъ въ виду усовершенствованіе ея 
изложенія. Пересмотримъ ихъ. 

Г. Слуинова «Доказательство основной теоремы ангармоническихь 
отношеній» (стр. 238— 235), то-есть теоремы, что «пучекъ четы- 
рехъ прямыхъ линій произвольною прямою пересЪкается въ четы- 
рехъ точкахъ, ангармоническое отношеніе которыхъ есть число по- 
стоянное». Свое, сравнительно съ обыкновенно употребляемыми, 
весьма простое доказательство авторъ основываеть на извЪстныхъ 
теоремахъ о пропорціональныхъ линяхъ. 

Г. Билимовича «Геометрический пріемъ рЪшенія алгебраическихъ 
уравненій» (стр. 246—248) или точиће изложене геометрическаго 
према ръшенія системы уравненій 


гураи, уузу, в-иИзтечийтя 
Авторъ думаетъ, что «до сихъ поръ едва-ли занималея кто либо 
приложеніемъ геометріи къ алгебр, нреимущественно къ рёшеню 
алгебраическихъ уравненій». «Между тъмъ, продолжаетъ онъ далЪе, 
подчеркивая приводимое соображеніе, «если алгебра оказываетъ боль- 
шую услугу геометріи, легко допустить и обратное: геометрія мо- 
жетъ не меньше помочь разръшенію вопросовъ алгебры». По поводу 
перваго утвержденія автора слъдуетъ замфтить, что до открытія 
алгебраическихъ способовъ ръшенія болЪе трудныхъ уравненій, на- 


МУМУ. ГСІП.Ога.рі 


примъръ, квадратныхь, ихъ рЪшали, когда въ этомъ являлась 000- 
бенная надобность, исключительно помощью приложенія геометрии. 
Такъ поступали математики древней Греціи и по ихъ примЪру араб- 
скіе и европейскіе конца Среднихъ Въковъ и начала Новаго Времени. 
Конечно, г. Билимовичу, какъ еще студенту, простительно не знать 
такихъ важныхь фактовъ Исторш своей науки. Но `едва-ли такое 
незнанів можетъ быть прощено ученой Редакщи, которая въ примћ- 
чаи къ послЪднему изъ выписанных нами соображеній говорить: 
«высказанная авторомъ мысль заслуживаетъ вниманія», какъ будто 
эта мысль была оригинальною и высказана въ первый разъ. Что ка- 
сается до автора, то кромЪ ознакомленія съ Исторіей математики, 
ему было-бы весьма полезно въ видахъ пріобрЪтенія необходимыхъ 
свЪдъніЙ по интересующему его вопросу познакомиться съ извъот- 
нымь сочиненемь Маттиссена «бгапіхӣсе «ег апікеп ив тойеѓпер 
Ашерга (ег іегаіеп ©1еісһопѕеп» (1еіріу, Тепрпег. 1878). 

Г. Тачалова «Вычисленіе отношенія окружности къ діаметру» 
(етр. 358 — 863). Статья предлагаетъ увеличить число уже суще- 
ствующихъ элементарныхъ способовь этого вычисленія еще однимъ, 
основаннымъ на одной весьма мало употребительной теоремЪ, пом%· 
щенной между прочими въ куре геометри Руше и Комберусса. 
Авторъ «не придаеть особеннаго значенія данному имъ приему для 
вычисленія т, такъ какъ въ высшей математикЪ для этой цъли 
есть другой гораздо болЪе точный пріемъ». Другое дъло элементар- 
ные учебники геометр!и. Авторъ думаетъ, что его «пріемъ удобнЪе 
обыкновенно излагаемаго» въ нихъ. Тфмь не менфе, даже и согла- 
шаясь съ нимъ въ этомъ, нельзя не замфтить, что едва-ли его 
приему удастся вытфенить изъ учебниковъ обыкновенно употребля- 
емый,. такъ какъ для введенія перваго потребовалось-бы увеличить 
существующий курсъ геометрии новыми леммой и теоремой, заняв- 
шими, напр., въ изложеши автора въ совокупности болфе трехъ 
страницъ. По пути авторъ выводитъ изъ своихъ неравенствъ также 
и формулу для вычисленія синуса дуги. 

Довольно значительнаго, ` сравнительно, вниманя Журнала удо- 
стоилась разработка обыкновенно весьма мало замфчаемаго способа 
превращенія фигурь черезъ посредство разръзыванія и переложенія 
разрЪъзаниыхъ частей. Статей, посвященныхъ вопросамъ этой раз- 
работки, помъщено въ #Журналъ ять. Изъ нихъ четыре слъдующія 
принадлежать г. Флоринскому: «Превращеніе прямоугольника въ 
квадрать разръзывашемъ и переложеніемъ разрЪзанныхъ частей» 
(стр. 145 - 147); «Дополнеше (говоря точнће поправка) къ етатьъ 
о превращеніи прямоугольника въ квадрать переложеніемъ разрЪ- 
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занныхъ частей» (стр. 208—204); «Превращене квадрата въ рав- 
носторонній треугольникъ переложешемъ разрзанныхъ частей» 
(стр. 282 — 288); «Превращене прямоугольнаго треугольника въ 
квадрать переложеніемъ частей (стр, 358 — 357). Пятая статья 
«Превращене квадрата разръзываніемъ и переложенемь частей въ 
т равныхъ равностороннихъ треугольниковъ» (стр. 297—299) при- 
надлежитъ г. Руктешелю. Литература упомянутаго способа или, какъ 
выражается претенціозно Редакція, «теоріи» превращенія фигуръ 
этими статьями въ ЖурналЪ еще не исчерпывается. Ёромъ нихъ 
предложены три задачи (№№ 35, 41 и 51) на ту-же тему, а далће 
и доставленныя въ Редакцію ихъ ръшенія (стр. 254, 302 и 349). 
Имфется также и посвященный той-же теоріи слЪдующій декретъ 
Редакщи по адресу сотрудниковъ. «Изъ статьи г. Флоринскаго легко 
выяеняетея общій методъ для превращевія квадрата и вообще дан- 
наго прямоугольника въ 2, 3, 4, 5 п 6 ит. д. равныхъ квадрата 
переложеніемь разръзанныхъ частей. 4Ќелая способствовать боль- 
шему развитію теоріи превращенія однихъ фигуръ въ другія пере- 
ложеніемъ разрЪзанныхъ частей, предлагаемъ любителямъ заняться 
рёшенемъ елъдующихтъ задачъ. Превратить переложеніемъ разрЪзан- 
ныхъ частей: 1) квадратъ въ 2, 3, 4 ит. д. равныхъ равноето- 
роннихъ треугольника, 2) равносторонній треугольникъ въ 2, 3. 
4 ит. д. равныхъ квадрата, 3) равностороннй треугольникь въ 
2, 3, 4 ит. д. равныхъ равностороннихъ треугольника. Простьй- 
шія ръшенія этихъ задачъ будуть помфщены въ ЖурналЪ. Желаю- 
щіе (милостиво разръшаетъ Редакція) могутъ также заняться 10- 
добнымь превращеніемъ и другихъ фигүръ, кром квадрата и тре- 
угольника» (стр. 239 — 240). Упомянутая статья г. Руктешеля 
является такимъ образомъ отвфтомъ на первую изъ предложенных 
Редакшею задачъ. Г. Флоринскій повидимому думаеть, что идея 
изучаемаго имъ способа принадлежить исключительно ему и что она 
не обладаеть непосредственной очевидностью. Въ началћ первой 
изъ своихъ статей онъ говорить. «Настоящая замътка имћетъ цфлью, 
показать. что такой (равновеликій площади данной фигуры) квад- 
рать можно построить не только посредствомъ циркуля н линейки, 
но что всякая прямолинейная фигура превращается въ квадратъ 
разр зыванемъ и переложеніемъ разръзанныхъ частей» (стр. 145). 
Смфемъ увърить почтеннаго автора, что въ этомъ «показывани» 
ръшительно ить никакой надобности, такъ какъ справедливость 
идеи совершенно очевидна, Если его замЪтка и имфетъ значеніе, то 
никакъ не вслЪдетвіе упомянутаго «показыванія», а какъ начало 
разработки самаго способа. Что же касается до причинъ, велъдетвіе 
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которыхъ, не смотря на очевидность идеи, самый способъ почти. не 
обращалъ на себя вниманія, то мы едва-ли ошибемся, если скажемъ, 
что главнфйшей изъ нихъ была его малозначительность. ДЪйстви- 
тельно, все значеше его чуть-ли не приводится къ одной способности 
доставленія матерьяла для задачъ соотвфтетвующаго рода. 

ИзвЪстный уже нашимъ читателямъ взглядъ Редакши на работы 
по Исторіи математики не помфшаль ей однако же помфетить въ 
своемъ № урналЪ двЪ статьи, имющія отношеніе къ Исторіи геомет- 
Ми именно проф. Валзщенко- Захарченко «Выражене площади тре- 
угольника въ функцій его сторонъ> (стр. 49—52) и проф. Раз- 
манинова «Методъ или способъ Роберваля для проведенія касатель- 
ныхь къ кривымъ линіямъ» (стр. 161—169 и 185—197). Первая 
иметь цфлью дать сопровождаемое историческими указаніями и 
подробностями изложеніе принисываемаго Герону Старшему вывода 
разсматриваемаго выраженія. Приступить къ составленію статьи, 
впрочемъ, побудиль автора не историческій интересъ вопроса, но 
убъжденіе, что «по простотв и изяществу доказательства всЪ эти 
(поздиЪйшіе) методы и приемы (вывода разсматриваемаго выраже- 
нія) далеко уступаютъ доказательству, которое приписываютъ Ге- 
рону Старшему» (стр. 52). Авторъ такимъ образомь имфетъ въ 
виду усовершенствованіе изложенія Элементарной :Геометріи. Что 
касается до статьи проф. Рахманинова, то она представляетъ 0б- 
стоятельное изяоженіе геометрическаго способа Роберваля проведе- 
нія касательныхъ къ кривымь въ его современномъ развитіи, 
данномъ Маннгеймомъ. Статья имћетъ въ виду, слЪдовательно, 
введеніе въ Элементарную Геометрію метода, хотя и не новаго, по 
давно оставленнаго и уже почти забытаго. 

Чтобы закончить нашъ обзоръ статей Журнала по геометріи, намъ 
остается еще упомянуть о статьъ г. Левшина «Задачи на построе- 
не круга (стр. 339—842). Эта статья занимается рЪшеніемъ вы- 
дЪляемыхь ею въ особую группу задачъ на построеніе круга, про- 
ходящаго черезъ данныя точки и васающагося данныхъ линій (пря 
мыхь или окружностей). Вакъ занимающаяся вопросами ръшенія 
задачъ опредъленной группы, статья г. Левшина составляеть пере- 
ходъ 0тъ статей теоретическаго характера къ задачамъ, что и за- 
ставило насъ отложить упоминане о ней до конца. Способъ, кото- 
рымъ она пользуется при рЬшенш, есть способъ геометрическихъ 
мЪстъ. Заглавіе ея, какъ не трудно видЪть, слишкомъ обще и по- 
тому не даетъ никакого понятія о содержанш; начало-же, гд гово- 
рится о предмет изелъдованія недостаточно ясно. 

(Окончанте слъдуетэ). 
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БИБЛІОГРАФИЧЕСКІЙ УКАЗАТЕЛЬ 


РУССКИХЪ, ФРАНЦУЗСКИХЪ И НЪМЕЦКИХЪ КНИГЬ ПО ФИЗИКО-МАТЕМАТИЧЕ- 
СКИМЪ НАУКАМЪ, ВЫШЕДШИХЪ ВЪ ТЕЧЕНІЕ ДЕКАБРЯ 1884 ГОДА, ЯНВАРЯ 
И ФЕВРАЛЯ 1885 ТОДА. 


Есо]ез тёсітепбаігев. Соптз ргёра- 


гаќоіге. бвотёй1е (Геометрія). ш-—16,` 


201 р. ауее біс. Рагіз, порг. пабопае. 
(11 Гбумег). 

Еєіх-Егаіеће.—Е1ётепіз де сёотё- 
їгіе (Элементы теометріи). Іа —8", 531 р. 
ауес Ѓіс. Рагіѕ, трг. Ре Ѕоуе её 1118. 
(20 ЧёсешЪге). р 

бігой (Е.).—Сопгз йе кбошёыле һ6ё- 
огідпе её ргайдие & Гизаве 4ез Іусёеѕ 
её 4ез соПёсез, еіс. (Куреъ теорети- 
ческой и практической геометріи для 
употребленія въ лицеяхъ и коллегіяхъ 
и пр.), сопёепапб де потаЪгеизез арріі- 
сайопв ап йеѕвіп Ііпёаіге, & Гагеһіќе- 
сфаге, & Гагретасе, ее. 6-е вот. 
"Тп —8", 392 р. ауес 559 йе. Ѕсеапх, 
ітрг. Сһагаіге её 118. 4 їғапеѕз (8 
јапуіег). , 

Џећоп (Е. ). — бботабыче Чезегриуе 
(Начертательная геометрія) роиг Реп- 
ѕеізпетепё ѕесопӣаіге -врёсіа1 (ргов- 
гатте да 28 јаШеё 1882). Сошз йе 
4-е её 5-е апобев. 2-е ёйіёйоп. 2—8, 
ҮПІ—176 р. ауес 128 бір. её ріапеће. 
Рагів, пар. её 11Ь. Реа]алт їгёгев. 4 іт. 
50. (26 јапуіег). 

биззегом , С. Ге адепт йг деп Оаќег- 
гіећё Та дег Бёегеотеќѓгіе ип4 йеп Ее- 
тепќеп дег Ргојесёїопѕіеһге (Руковод- 
ство къ изученію Отереометріи и Эле- 
ментовъ ученія о проэкщяхъ). Вегі, 
Зргіпвег. 1 МК. 20 РЁ. 


Амебрп. 


Малининъ (А.) и Буренинъ (К. ). 
Руководетво алгебры и собраніе алгеб- 
раич. задачъ для гимназій, реальн. учи- 
лищъ и учительек. институтовъ. Изд. 
7-е книж. магаз. насл. бр. Салаевыхъ. 
Москва. 84. 8 д. 30000 экз. Ц. 1 р. 

Вопгре (Ј.). — Сопгз 4’айеёьге а 
Гизаре 4ез ёёуеѕ 4е 1'епвеіспешепі 
зрёеа], 4ез &1ёуез 4ез &со]ез погтаез 
еб 4ез сап@1Чабз пи Басса]алтваф 65 
веіепсез (Куреъ алгебры). Іп — 12, 
УШ — 264 р. баіпі-СІопӣі, ітргіт. 
У-е Веіп её В. 

Вохіег —Гаріегге (6. ). — ГАеё ге 
вітріійёе, оп Е1ётепіѕ @'ајеёђге (Уп. 
рощенная алгебра или элементы ал- 
гебры) еотргепапё 1а гёвоіайоп ез 
ёдпаіїопв еб 4ез ргоЫётез . йа рге- 
шіег еб йа еџхіёте 4ертё, еќе. & Ги- 
васе йе Г'епвеіспетепе ргіпаіге ви- 
рёгіепг, 4ез ёсоЇез погша]ез 4ез деих 
вехев, 4ез аѕрігапіз её аврігапіев апх 
ргеуеёз їе сараев. 3-е ёйібіоп, геупе 
её апстепіёе. Опугасе сопѓогте ах 
попуеаах ргосталотез йе Г'епвеіспе- 
тепе сЈазѕідие еі Пе Гепвејспетепё 
врёсіа1. 2—12, УШ —208 р. ауес йр. 
Согђеії, ітрг. Кепаџйеі. 

ВиГаШу (Ј.). — Асе (Алгебра). 
бе 64101. ш— 80, 248 р. ауес йв. 
Согрей, парг. Кепапйеё. 4 їг. 
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· Трионометрля. 


Серре. А. Прямолинейная Тригоно- 
метрія. Пер. Е. Гуторъ. 3-е изд. книж. 
маг. насл. бр. Салаевыхъ. Москва, 85. 
8 д. 2400 экз. Ц. 90 к. 


Механика, физика и физическая 
пеорафія. 


Висковатовъ. В. Краткій куреъ на- 
чальной Физики въ объемЪ городскихъ 
училищъ. Изд. Полубояринова. Сиб. 
85. 8 д. 2045 экз. Ц, 50 к. 

Каталогъ хундамент. коллекціи кар- 
тинъ для волшебн. фонаря, принадле- 
жащихъ Московской художеств. ма- 
стерской. Ноябрь. 1884 г. М. 84. Тип. 
Мамонтова и К. 8 д. 200 экз. 

Краевичъ, В. Физика ежедневныхъ 
явленій. Для низшихъ учеб. заведеній. 
2-е изд. Сиб. 85. Тип. Фреймана. 8 д. 
4000 экз. Ц. 70 к. 

О преподаваніи элементарной Фи- 
зики. Прибавленіе къ „Физикъ по Крю- 
геру“. (Для учителя). 3-е исправл. 
изд. Г. Паульеона. Сиб. 85. 8 д. 300 
экз. Ц. 15 к. 

Опеціальный иллюстрированный ка- 
талогъ волшеб. хонарей и картинъ къ 
нимъ, производетва Спб. мастерекой 
учеб. пособій и игръ. Сиб. 84. Тип. 
Дома приз. мал. бъд. 8 д. 3000 экз. 
Ц. 20 к. 

Хвольсонъ, 0. Объ учрежденіи ком- 
мисеіи ‘для выработки программы кон- 
курса на составленіе для сред. учеб. 
завед. коллекци приборов, относя- 
щихся до открыт и изобрът. въ 
области ученія объ электричеетв%, 
едъланныхъ за послзднее 10- лье. 
Спб. 84. Тип. Пантелеевыхъ 8: д. 
170 экз. 

Элементарная Физика по Крюгеру. 
Руководетво для низшихъ учеб. заве- 
деній. 3-е изд. І. Паульсона. Спб. 85. 
3020 экз. Ц. 60 к. 
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Вегциш. — Гез Сигіовііёг де 1а па- 
фагерейез ёѓџйез зиг Іа їегге, Іа тег 
еб 1е8 аѕзігез (Достопримъчательности 
природы, маленькіе этюды о земл, мо- 
рв и звЪздахъ). ш—12. 120 р. Ілто- 
сев, пр. её П. Е. Агдапі еі О-е. 

Вег(гаи@ (0).—Тгепѓќе-ѕіх еопёёгепсеѕ 
виг ]'епзетЫе йез ѕсіепсез пабагеПез 
(4’артёз 1ез 16ез таодегиез): Созто- 
старые; Рвузаие; СЫшие; Міпёга1о- 
сіе; Воќапідпе; бёоЇосіе, ее. (36 бе- 
свдъ о совокупности естественныхъ 
наукъ (по новъйшимъ идеямъ): космо- 
графіи; Физики; химіи; минералогіи; 
ботаники; геологіи; и пр.). Іа —18 јёѕиз, 
501 р. Мауеппе, пар. Оитеппе. 

Воппіег (6.) ег А. Ѕеієпее. —Е16- 
шепіз иѕпе1ѕ ев всіепсез рһуѕідпез её 
пабагеПез (У потребительные элементы 
Физическихъ и естественныхъ наукъ). 
Соптз зарёгіецг: һусіёпе, 2001051е, Бо- 
їапідпе, сёо1осіе, рћузідие, ећітіе. 
Іа—12, 372 р. ауес 400 йе. Рагіз, 
Нарг. еб ШБ. Р. Юиропі. (28 * јап- 
хіег). 

Нагаиеошгі (С).—Сошгз йе рћузідпе 
(Куреъ Физики) (3-е, 4-е её 5-е аппёеѕ 
4’аргёз 1е5 ргостататаез о{Йе1е]з). Іп —89, 
396 р. ауее 369 іе. Бееамх, ішргіш. 
Сһагаіге её 1. 4 їр. (8 јапуіег) (Сошз 
а'ёҝадеѕ де Г'епѕеіспетепі весопаіге 
дез јеџпев ез). 

Нагаоеоиті (С.).—Сопгз ё16тепќајге 
де рһузідпе & Гизасе йез е]авзез де 
Гепзеівпегаепё зрёе1а1, 4ез сЈаѕвеѕ де 
1ейгез йез 1усбеѕ еі со ёвев, еі 4ез 
сапіійаіз зах һассајаџгёаіз (Элемен- 
тарный куреъ Физики), еопіепаџі 4е 
пошЪтгеих · ехегеісев. Іа —8°, 539 р. 
ауес 450 #5. Зееаих. парг. Сһагајге её 
Т]. 6 їг. (8 јапуіег). 

Нагацеоцее (0.).—1ес̧опѕ 6]6 тепёа- 
гез де рһуѕідпе (Элементарные уроки 
Физики) а |’изасе дез ёсо1еѕ ргішаігез 
впрёгіепгез, ауес йе пошЪгеах ехегеі- 
сеѕ потёгідаеѕ. Іп—12, 468 р. ауес 
278 їіс. Беезах, ітр. миа её в. 
З їг. (8 јапуіег). 
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Раре-Сагравііег (М-шећ.) еёҮаеса. — 
Нуріёпе, Рћуѕідпе её СЫшие (Гигіена, 
Физика и Химія). 3-е 641101. Іа 18. 
396 р. ауес йс. Рал1з, ітр. Іаһше. 
2 їг. (31 ёсегођге) (Сопгз й'6йпсаёоп 
еб йїпзігпейоп, рёгіойе шоуеппе). 

Коу (].). 1 Азітопотіе йе 1а јеп- 
пеззе. 3-е ёйійоп. 10—12, 180 р. ауес 
уіспеіќе. Шіторев, ітрг. её 15. Е. 
Ат4атф еб С-е (Аетрономія для юно- 
шества). 


Тетреѕ(іпі (Е.).— Мапае] 4ез зе1еп- 
сез рвузаиез её пабагеПез, раг йешап- 
дез её раг гёропвеѕ (Руководство Фи- 
зическихъ и естественныхъ наукъ въ 
вопросахъ и отвътахъ), ё Гизабе йез 
сапӣійаёз апх Бассајацгёабз ёв 1егез 
еб ёз всіепсез. Рһузідпе (реѕапѓёецг, 
сБа]еиг, асопзИдие, 61есігісііб, тас- 
пёйзше, 1апиёге). Іп —32, 63 расев. 
СћагіеуіШе, пар. Реуір еі О-е. 1 іт. 


БИБЛІОГРАФИЧЕСКІЙ УКАЗАТЕЛЬ 


КНИГЪ: РУССКИХЪ (СЪ МАРТА — ПО СЕНТЯБРЬ 1885), ФРАНЦУЗСКИХЪ 
(СЪ МАРТА — П0 МАЙ 1885) и нъмецкихъ (съ 16 ФЕВРАЛЯ — по 30 
АПРЪЛЯ 1885). . 


Чистая математика. 


Альбицкій. В. И. Изслъдованіе ура- 
вненій 2-ой степени еъ двумя перем%н- 
ными въ отношеніи разложимости ихъ 
на два линейные множителя. Отд. отт. 
изъ Извћетій Технол. Института 1885 г. 
44 стр. Сиб. 8 д. Тип. Импер. Акад. 
Наукъ. 

Андреевъ. К. А. О разложени въ 
рядъ Функціи по Функціямъ подобным 
Функціямъ Лежандра. Спб. 85. Тип. 
Акад. Наукъ. 8 д. 14 етр. 

Войтинскій. С. Сборникъ упражне- 
ній и задачъ по диххеренщальному ие- 
численію. Съ таблицею чертежей. Сиб. 
85. Тип. Бермана и Рабиновича. 8 д. 
240 стр. 1 р. 50 к. 

Крутиковъ. Ө. П. Разложеніе дробей 
по убывающимъ степенямъ какого-ни- 
будь цълаго числа. Москва. 85. Тип. 
Лисснера и Романа. 8 д. 79 стр. 

ЛЪтниковъ. А. О гиперсферическихъ 
Функціяхъ и о разложеніи произвольной 


Функцін въ ряды, расположенные по 
Функщямъ гиперсеерическимъ. Москва. 
85. Изд. моек. математическаго обще- 
ства. 8 д. 78 стр. 50 экз. 

Максимовичъ, В. Розысканіе общих 
диФФеренціальныхъ уравненій 1-го по- 
рядка, интегрирующихея въ конечномъ 
вид, и доказательство невозможноети 
такого интегрированія для общаго ли- 
нейнаго уравненія 2-го порядка. Казань. 
85. Унив: тип. 4 д. 87 стр. 200 экз. 

Мясоъдовъ, А, Къ теоріи отдъленія 
корней. Москва. 85. Унив. тип. 8 д. 
28 етр. 100 экз. 

Мясоъдовъ. Непоередетвенные епо- 
собы опредъленія нисшаго предъла по- 
ложительныхъ корней и предвловъ от- 
рицательныхъ корней алгебраическаго 
уравненія. Изд. москов. математиче- 
скаго общества. Москва. 85. 8 д. 20 
стр. 50 экз. 

Некрасовъ. П. Опредъленіе неизвЪ- 
етныхъ по способу наименьшихъ квад- 
ратовъ при весьма большомъ числъ 


МУМУМУ.гСіП.Огд.рі 


— 256 — 


неизвЪстныхь. Москва. 85. Увив. тип. 
8 д. 18 стр. 

П. В. П, Геометрія чиселъ. Часть І 
съ таблицею. Москва. 85. Тип. Ма- 
монтова. 8 д. 53 стр. Ц. 35 коп. 

Селивановъ, Д. Теорія алгёбраиче- 
скаго ръшенія уравненій. Сиб. 85. Тип. 
Акад. Наукъ. 8 д. 242 стр. 

Сохоцкій. Теорія чиселъ. Литограх. 
лекціи. Листы: 10, 11 и 12. Стр. 
145 — 192. 8 д. Сиб. Лит. Пантелее- 
выхъ. 100 экз. 

Умовъ. Геометрическое значеніе ин- 
теграловъ Френеля. Одесса. 85. Тип. 
«Одесскато Взстника». 8 д. 30 стр. 
250 экз. 

Сагаіап (Е.). Баг 1ез ГограШез геја- 
Цуез аах іпіёвтајеѕ ешбёгіеппеѕ (О 
оормулахъ, относящихся къ эйлеро- 
вымъ интеграламъ). 19—80, 4 р. Рагіѕ 
(17 татв). 

ілеаѕ (Е.). Ге Саем еб 1ез Маећі- 
пез а сајешег (Очетъ и ечетныя ма- 
шины). Іа —8%, 31 рр. ауес йо. Рагіз 
(18 зугП). 

Мєгау (С.). Ехроѕійоп поџуеПе йе 
Іа %һбогіе 4ез Ѓогтез Ііпбаігеѕ еі йез 
дёѓегтіпапів (Новое изложеніе теоріи 
линейныхъ Формъ и детерминантовъ). 
1—4", 104 р. Рагіз. З їг. (27 Ѓбугіег). 

Віегтапа, 0. Оерег (іе ѕіпоцагеп 
Іӧвипсеп еіпеѕ Ѕувёешѕ сеуёһиіеһег 
Ріїегепііа1о1еісһапсеп (Объ особен- 
ныхъ ръшеніяхъ системы обыкновен- 
ныхъ диФоеренціальныхъ уравненій). 
(АКа4.). УЛеп, бего1й. 25 Рг. 

Вогк, Н. Отцегвасвапсеп йрег 4аз 
Уегһаеп 2луеег РгиихаНеп іп Вел. 
ап Штеп доайгаёіѕесһеп Кезёсһагакіег 
(Изел%дованія о свойствахъ двухъ пер- 
воначальныхъ чиселъ по отношенію къ 
ихъ квадратичному характеру остатка). 
(Оіѕвег ). Вегііп, багіпег, 1 МК. 


бесепраишег, |. Оерег йаѕ зевепіге— 
Јарері'веһе Ѕутһо! (О символ Ле- 
жандра-Якоби). (А Кай.). УЗеп, бего]4, 
45 РЁ. : { 

бевепрапег, 1, Оерег 4аз доайга- 
Ивзере Кесіргоесійіѕсевеёл (О квадра- 
тичномъ законЬ взаимности). Міеп, 
Сего]4. 20 РЕ. и 

бевепрапег, 1. 2аШепіћеогеіхеће 
Эа еп (Изелъдованія по Теоріи Чи- 
селъ). Міеп, Сего], 1 МЕ, 

Неер, №. аг Пиертайоп 4ег Ріїе- 
гепііа1о1еіеһопе Мах + Мау = 0 (Къ 
интегрированію диФФеренціальнаго ура- 
вненія и пр.). Вере, Тепрпег. 1 МК. 
20 Рг. , 

151, В. Оерег еіп знамЦалез Ѕувіет 
Чтеег Біпёгег епђіѕзеһег Еогшеп (0 
совмфетной системъ трехъ бинарныхъ 
кубическихъ Формъ). Ұіеп, Сего!4. 
1 МЕ. 20 РГ, 

Кгаиѕ, 1. Ріе Еипеёіопа1йеќегтіпап- 
беп (Функціональные детерминанты). 
УПеп, Сего!4. 30 РЁ, 

гої, Ј. Оерег іе Капопіѕеһеп 
Регіойеп 4ег АЂе1'веһеп Пуесте (0 
каноническихъ періодахъ Абелевыхъ 
интеграловъ). Мйпећеһ, Егапл. 1 МК. 
20 РГ. 

Рек, 6. Оерег (іе Мойшагееіећап- 
сеп 4ег еПірііѕеһеп Еппейопеп (0 
модулярныхъ уравнешяхъ эллиптиче- 
скихъ Функц). УУ1еп, бего]4. 25 РУ. 

Зепенае!, 1. бтопігйсе дег А]реЪга 
пас бгаѕззшапп'в Ргіпсіріеп (Оенова- 
нія алгебры по приндипамъ Грасеман- 
на). НаПе. 8еітійё. 2 МК. 50 РЁ. 

Ѕеггеѓ, А. еһгриећ дег РіТегепіїа1— 
апа П\цеста]гееВпиюе (Учебникъ дих 
оеренціальнаго и интегральнаго иечи- 
сленія). Репіѕећ Ъеать. уоп А. Наг- 
паек. 2 Ва., 1. НЫйе: Пместыгесь- 
попе. Іеірлів, Тепђпег. 7 МК, 20 Рї. 


(Продолжеще сльдует».). 
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